PRIJEMNI ISPIT 1Z MATEMATIKE

prof. dr Momcilo Bjelica
2009. jun
215. (1) Uprostiti izraz

1 1 ‘ 1 p? — ¢?
p+q pPP—¢ pPPH+pe+¢? 2p?
gdejep#+q,p# —1ip#0.

216. (2) Resiti jednacinu 7%* — 8- 7% + 7 = 0.
217. (3) Resiti jednacinu

+1:(p"+p),

log z + log(bz + 8)

= 2.
log(bx — 4)

218. (4) Dokazati jednakost

sinda  cos3a _ 9

sin « COoS &

219. (5) Ako je f(z) = sinx, dokazati da je

(a)  f(2z) =2f(x)y/1 = f2(2),

(b)  fla)+ fly) =2f (5) - /1= 2 (*32).

2009. septembar
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220. (1) Dokazati jednakost

2a% 4+ Ta + 3 1—2a 3 1

a3 —1 a2 4a+1 a—-1 a—1

221. (2) Ako je osnova logaritma 10, resiti jednacinu

3 —logh log x

5—logz 1+logx B

222. (3) Dokazati identitet, za § < o < 7,

V1 —2sinacosa  2sinacosa ,
= sin « + cos .

sin? o — cos? « sin o + cos «

2010. jun

223. (1) Dokazati jednakost

(([E—l- 1)%(2? — oz + 1)2>2' ((1’— 1)?(2* + 2+ 1)2>2 .
(@ 1 (@1 17 ‘

224. (2)Resiti eksponencijalnu jednacinu
767" —T7=0.

225. (3) Resiti jednacinu

=0,47"1.

2 logg o5 (¢ +52+8)
(5)

226. (4) Za koje vrednosti realnog parametra a jednacina
sin® x 4 cos® x = a(sin 2 + cos* z)

ima resenje?

227. (5) Ako je

izracunati f(x +5) — f(z —5).



2010. septembar
228. (1) Uprostiti razlomak

Va2 + 02 +2 -0+ —a?) Va2 + 0+ 2

a? +b? + 2

229. (2) Resiti eksponencijalnu jednacinu
gtans _ o . gtanz _ g
230. (3) Dokazati da vazi jednakost f(z) + f(1) = 28, ako je
f(z) =log; x + 7logs 9z.
231. (4) Dokazati identitet

sin®z + cos® r = ; sin® 2z — sin? 2z + 1.
232. (5) Dato je ag = 1, a; = 3, kao i opsta rekurentna relacija
a2 — Ap_10ps1 = (—1)", n > 1.
Izracunati as.
2011. jun
233. (1) Uprostiti izraz

lfill'm?’il} ‘ [gi;z;i(l_iﬂ

234. (2) Resiti eksponencijalnu jednacinu 121% — 12 - 11° + 11 = 0.

235. (3) Resiti sistem jednacina

log, x —log,y = log, 7—1

1
logys(z —y) = —.

2
236. (4) Uprostiti trigonometrijski izraz
2cos’a — 1
2tan (% — a) sin? (% + a) .

237. (5) Ako je f(1+ y/z) =z, odrediti f(f(z)).

136
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2011. septembar
238. (1) Uprostiti izraz
1 a+1\ a—a®
a—1 a*—a) a+1
239. (2) Resiti jednacinu 7% — 8- 7" + 7 = 0.
240. (3) Ako je

f(z) =log, 6 + 3logs 9z,

izracunati f(z) + f(1/x).
241. (4) Uprostiti izraz

5 r —sinxcos? x.

sin
2012. jun

242. (1) Uprostiti izraz
x3 1 Cx+1
t—x r—1) 23-1

1 1
VEFUNTT TR

244. (3) Odrediti zbir kvadrata resenja jednacine

243. (2) Uprostiti

2x2—2$—10 — l
245. (4) Resiti jednacinu

logf/ﬁx + 3log, x + logy o v = 2.
246. (5) Proveriti tacnost jednakosti

sin® x + cos® n sin® r — cos® n sin*z — cos*

sinx + cosx sinx — cosx sin? x — cos?



2012. jun Matematika sa proverom sklonosti za studije
inzenjerstva zastite zivotne sredine, deo Matematika

247. (1) Izracunati

(o3 8) ™

248. (2) Odrediti zbir kvadrata resenja kvadratne jednacine
2? + 30z + o =0,

gde je o parametar.
249. (3) Proveriti tac¢nost jednakosti

cos®r +sin®x  cosz +sinz

2 —sin2x 2

2012. septembar

250. (1) Uprostiti izraz

3_(a+b)2 b a\ o +b
ab a b))  ab

251. (2) Resiti jednacinu

20122 — 2013 - 20127 + 2012 = 0.

252. (3) Resiti jednacinu

\/:E—|—2\/x—1—|—\/x—2\/a:—1:2.

253. (4) Proveriti ta¢nost jednakosti

cos® x + sin’® 1 ( 7r)
2 —sin2cx 2

138
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254. (1) Uprostiti izraz

( 1 1 )( 1 n 1 )
-z x34+z) 224+ 22-2/

255. (2) Odrediti vrednost izraza
(5 )+ (5 4)
(58— (5 %)

zaa=21ib=23.
256. (3) Resiti eksponencijalnu jednacinu

49" —50- 7" +49 = 0.
257. (4) Resiti trigonometrijsku jednacinu
(sin® z + cos® x)(sin? 2 — cos® ) = sin* x 4 cos? z.

258. (5) Ako je

—_
+

=
=

I

8 |~

—_
|
8] |

odrediti f(f(x)).

2013. jun Matematika sa proverom sklonosti za studije
inZenjerstva zastite zivotne sredine, deo Matematika

259. (1) Izracunati
1 3 4
— >4 -:0,6|:0,25%
[2 4 N 5 7 } ’
260. (2) Proveriti tacnost jednakosti

B (1) (D)

261. (3) Resiti sistem jednacina

1080137 = 10gy0139 = 1
r+y = 2014
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2013. septembar

262. (1) Proveriti tacnost identiteta

(o) (G030 i (D)

263. (2) Resiti eksponencijalnu jednacinu

81" —82-9" + 81 =0.
264. (3) Resiti jednacinu

265. (4) Ako je

—
|
8=

=
&
I

—
+

8] =

odrediti f(f(z)).

2013. septembar Matematika sa proverom sklonosti za studije
InzZenjerstva zastite zivotne sredine, deo Matematika

266. (1) Izracunati
2 4
2.2 —-0,67": 0,22} .0, 6.
HE

267. (2) Uprostiti izraz

L1 6\ batD)
a—3b a+3b a?2—9b2) a2-—-9b2°

268. (3) Resiti eksponencijalnu jednacinu
100* — 101 - 10* 4+ 100 = 0.

2014. jun
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269. (1) Resiti jednacinu
|z| + |z + 1| + |z + 2| = 6.
270. (2) Neka su a, b i ¢ realni brojevi. Uprostiti izraz
(a+b+c)?—(a+b—c)?
(a—b+c)2—(a—b—c)?*

Odrediti uslove za a, b i ¢ tako da dati izraz bude definisan.
271. (3) Odrediti zbir kvadrata resenja jednacine

29:272%10 _ 1

1

272. (4) Proveriti ta¢nost implikacije:
Ako je (logs z)(log, 27)(log,, y) = log, 2%, tada je y=29.

273. (5) Resiti trigonometrijsku jednac¢inu

4

sin'z + cos*x = 1.
274. (6) Neka je data funkcija
1

Izracunati f2(x) = f(f(2)), f*(x) = f(f(f(2))) i f2(z) = f(f(-.(f(2))-)).

2014. jun Matematika sa proverom sklonosti za studije
InzZenjerstva zastite zivotne sredine, deo Matematika

275. (1) Proveriti ta¢nost jednakosti

(32)72. <1>_H + ( ! + ! >_1 +(0,5:1,25)7! = >
2 1+v5 1-+5 2
276. (2) Resiti jednacinu
V3r+13 =2V +3+ Vo — L
277. (3) Proveriti ta¢nost jednakosti

s 45

410g2 3+logy 5] e
11
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2014. septembar

278. (1) Uprostiti izraz

1 a 1= a? n 1+a
a—2 (a—12+3] |a®+8 a>2—4]|
Odrediti vrednost izraza za a = —1,25.
279. (2) Resiti jednacinu

V2r —3=+vVzr -2+ vz —3.
280. (3) Dokazati tacnost jednakosti
1 1
logé (log2 3 log% 8) =3

281. (4) Izracunati

. e
S —.
12
282. (5) Ako je
2014z + 1
1) = Soiae =1

izracunati f(f(z)).

2014. septembar Matematika sa proverom sklonosti za studije
InzZenjerstva zaStite zivotne sredine, deo Matematika

283. (1) Proveriti ta¢nost jednakosti

()3 [0 3]

284. (2) Resiti jednacinu

V2r+14=vVr+5+Vr—T.

285. (3) Izracunati



2015. jun

286. (1) Proveriti da li su brojevi
V3 : -3
i
3+43 3—V3

resenja jednacine 222 + 2x — 1 = 0.
287. (2) Neka je a realan broj. Dokazati identitet

8 [, a4 ‘<1 1) a2
a? —4 4a ‘\a 2/| a+2

288. (3) Resiti jednacinu
47T 727 4=,
289. (4) Resiti sistem jednacina

log,x +log,y = —2 log% 4,
log, x + logy,y = D.

290. (5) Proveriti identitet

CcoS & n sin o tan?a + 1

sin — cosa sin o + cos « tanZa — 1°

291. (6) Ako je f(x) = L dokazati da je

r—17

f@)—fly) _y—x
L+ f(o)fly)  zy+1

2015. jun Matematika sa proverom sklonosti za studije
InzZenjerstva zaStite zivotne sredine, deo Matematika

292. (1) Proveriti tacnost jednakosti

3 2 3 7172
—+—-:=]:10= = 25.
(Gi3)im0g) =

143



293. (2) Dokazati identitet

294. (3) Resiti jednacinu
log, o(2* — 62 +10) — 1 = 0.
2015. septembar

295. (1) Dokazati

1
V2 + —V3=0.
VO+ V6 + V4
296. (2) Dokazati
Py, 2y Ty
: — + — =1, +y.
T+y (@ =y r+y x?—y? Tty

297. (3) Resiti sistem jednacina

VI —y=1, r+y=>5.
298. (4) Resiti jednacinu

(logs 2)* — 4 -loggx + 3 = 0.
299. (5) Proveriti tac¢nost identiteta
2

sin? acsin? 3 + cos? o + cos® 8 = 1 + cos® a cos? B.

300. (6) Neka je data funkcija

1_1_&1
f(l’)_l_ T
1

Odrediti f(f(x)), kao i inverznu funkciju f~*(x).

a>0, b>0.
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2015. septembar Matematika sa proverom sklonosti za studije

InzZenjerstva zastite zivotne sredine, deo Matematika

301. (1) Izracunati

302. (2) Uprostiti izraz

27 a’>+3a+9

a
303. (3) Resiti sistem jednacina
r+y =11, ry = 28.
304. (4) Dokazati jednakost
logs 4 - log, 5 - log; 6 - log, 7 - log, 8 - logg 9 = 2.
2016. jun

305. (1) Izracunati

(Grei)em) ")

306. (2) Dokazati identitet

2ab . b _ 1_2@—36 B b
4a2 — 92 3b—2a )’ 20+3b) 6b—4a’

307. (3) Resiti eksponencijalnu jednacinu

1

2362—5x+4 —
4

308. (4) Resiti logaritamsku jednacinu

logg(z + 1) + logg(2x + 1) = 1.



309. (5) Proveriti tacnost identiteta

1 —2sin’« B 1 —tanao

1+sin2a0 1+tana’

310. (6) Neka je data funkcija

146

Odrediti f*(z) = f(f(2)), f*(z) = [(f*(x)), ["(z), n = 3.

2016. jun Matematika sa proverom sklonosti za studije
InZenjerstva zaStite zivotne sredine, deo Matematika

311. (1) Izracunati

17 2\7'?
<2 TR 11) |
312. (2) Uprostiti izraz

(1 n 1>'(1 1)
a—1 a+1) \a—1 a+1/’

313. (3) Resiti eksponencijalnu jednacinu

9r’—62+8 _ ¢
314. (4) Neka je data funkcija
f(z) =logy x + logy 2.
[zracunati f(\/ﬁ)
2016. septembar

315. (1) Izracunati

a # +1.
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316. (2) Dokazati

1 a’>+a ( 1 a )_ 4a
a2—a 1—a2)

@2+2a+1 ad—1 =222+ 1
317. (3) Resiti eksponencijalnu jednacinu
2 1
3 —dr+2 _ Z
9
318. (4) Resiti logaritamsku jednacinu
(logs 7)? = 3 + logs 27, x> 0.

319. (5) Proveriti tacnost identiteta

cos 2av cos? o — sin’ «

1 +sin2a  (cosa + sina)?’
320. (6) Neka je data funkcija
1
flz)=1+ -1
Odrediti f2(z) = f(f(x)), f*(z) = f(f*(x)), f1(2).

2016. septembar Matematika sa proverom sklonosti za studije
InzZenjerstva zastite zivotne sredine, deo Matematika

321. (1) Izracunati

5 3 1 —2

— === :0,2) .

primsrosio
322. (2) Uprostiti izraz

b 1
<<Z—> : (a2—2ab+b2)] : m, a#:l:bl
323. (3) Resiti eksponencijalnu jednacinu
31277x+15 — 97
324. (4) Resiti jednacinu
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2017. jun
325. (1) Proveriti tacnost jednakosti

(DGt - e

326. (2) Resiti jednacinu

97"ts —26.377 — 9 =0.
327. (3) Resiti jednacinu
2

log% z+logs z343 —

X

\/9?11—1 B \/ﬁﬁ-l.
328. (4) Resiti jednacinu

logg x + logg; © + logz x = 7.
329. (5) Proveriti tacnost jednakosti

6 4

: . L.
Sln6a+COS « —SlH4Oé—COS o = —*Sln2 20,

330. (6) Ako je

f(:v):(1+1>-(1—1>_1, 2@ —1) £0,

x x
odrediti f(f(x)).

2017. Jun Matematika sa proverom sklonosti za studije
InzZenjerstva zastite zivotne sredine, deo Matematika

331. (1) Izracunati
2—4 _ 3—4
9-1 _3-1
332. (2) Uprostiti izraz
1 Lo, 10\ b2+
a—5b a+5b a?—25b%) a%—25b%
333. (3) Resiti jednacinu

log,.1(22> =32 +7) —2=0.

S27M 377N
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2017. septembar

334. (1) Proveriti tacnost jednakosti

4a — 9a~" da —9a~t \? 3
<2a1/2 — 3q-1/2 T 2a1/2 + 3a1/2> = 16a, ace R {2} .

335. (2) Resiti jednacinu
1+ 2logs(1 — x) = logs (5 — 3x).

336. (3) Resiti jednacinu
oy ()t
9 8 log 8"

337. (4) Proveriti tac¢nost jednakosti

sina + cos® @ sin2a

sin v + cos & 2

2017. septembar Matematika sa proverom sklonosti za studije
InzZenjerstva zaStite zivotne sredine, deo Matematika

338. (1) Proveriti tacnost jednakosti

(B3.0y.2 !
7 2°3) 7 4

339. (2) Proveriti ta¢nost jednakosti

)6 )

340. (3) Resiti eksponencijalnu jednacinu

3m2—w—8 _ 1

9
2018. jun



341

342

343

344

345

346

347

348

. (1) Proveriti tacnost jednakosti
K 2 2 .xz—xy+y2>‘ 42 ]'x+y 1
r—y 34y r—y a2 -2xy+ 92| z—y 2y
. (2) Resiti jednacinu
v 2z _ 3r —6
r—1 242 (r—1)(x+2).
. (3) Resiti jednacinu
64 -9 —84 - 12" +27-16" = 0.
. (4) Resiti jednacinu
log;(log;(log, z)) = 0, x> 0.
. (5) Dokazati identitet
sin® a + cos® o — 2sin* @ — cos* a + sin* v = 0.
2018. jun Matematika sa proverom sklonosti za studije
InzZenjerstva zaStite zivotne sredine, deo Matematika
. (1) Izracunati
(;_j:g_j) . (2—1 _ 3_1)71.
. (2) Dokazati identitet
2 2 2,2
chg[ji-y2 i x2z—xy - ;;/y =k
. (3) Resiti jednacinu

2362 —2x+2 _ }

1
2018. septembar

150
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349. (1) Uprostiti izraz

1 1 1 1
<\/5+\/5+\/_—\/5> ' (\/%jta_ \/@—()'
350. (2) Resiti jednacinu

2+1 4—z
33—z r+1

351. (3) Resiti sistem
3o =77, 3P =1,
352. (4) Resiti jednacinu
(logs 2)* = 3 + logs 22, x> 0.
353. (5) Dokazati identitet
sin 2 + sin 4o — sin 6 = 4 sin o sin 2« sin 3a.

2018. septembar Matematika sa proverom sklonosti za studije
InzZenjerstva zastite zivotne sredine, deo Matematika

354. (1) Proveriti

3 3 A
—:— 4100 - =—.
(515 +100-0,05) ,
355. (2) Dokazati identitet
2y 29/ 21y
( + ) (r—y)= -

r+y x2—y? r+y

356. (3) Resiti jednacinu

2 1

330 —6x+7 ——
9

2019. jun



258.

359.

360.

361.

362.

363.

. (1) Uprostiti izraze

(o

(2) Resiti jednacinu

logy (2% + 3z + 6) — logy x = 3,

(3) Resiti jednacinu

ab ab . NG
a—2b a-+b -

a?—b o =0
a—b a2—b

231‘—2 o 231‘—3 _ 232?—4 —4=0.

(4) Uprostiti izraz

sin®

3

2019. jun Matematika sa proverom sklonosti za studije
InzZenjerstva zastite zivotne sredine, deo Matematika

(1) Izrac¢unati

(2) Uprostiti izraz

T + sin 3x n Ccos®° x — cos 3x
sinx COS T )

1 _ a .<1 __a
a+b (a+b?) \a+b a?—10?

(3) Resiti jednacinu

logy (2% — x +2) = 3.

2019. septembar

xz > 0.

).

152
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364. (1) Dokazati dajezaa>0,b>01ia#b

(20 ()

a2+ 12 a—>b
365. (2) Resiti jednacinu
logy 2° 4 (logy ) = 4, x> 0.

366. (3) Resiti jednacinu
0 \ 4o’ +4z—11 5\ 2o+1 5\ 9
= G =6
367. (4) Dokazati identitet

1+ sin?z — cos2x 9
= tan” z.

1+ cos?z + cos2x

Prijemni ispit iz Matematike II1ZZS septembar 2019.

368. (1) Izracunati

0l~y

(14243 051y
3 4 ’ 12 ‘

369 (2) Uprostiti izraz

370. (3) Resiti jednacinu

logy (2® — 5 + 14) = 3.



PESENJA
2009. jun

215. (1) Ako je I dat izraz, tada je

P D S S Ul O e G

p+q PP = ¢ 2p? P2 +p

B l 1 1 ] pQ—q2+ 1
p+q p—q 2p? p?+p

B 2p p2—q2+ 1
p+a)(p—q)  2p? p*+p

1 1 —p-1+41 1
p plp+1) p(p+1) p+1

154

216. (2) Uvodenjem smene 7% = ¢, jednacina postaje t* — 8t + 7 = 0, odakle

se dobija t; =1, t5 = 7. Resenjasux;y =01 29 = 1.
217. (3) Transformisimo jedna¢inu

log z(5z + 8)
log(bx — 4)

=2, log x(5z + 8) = log(bx — 4)*.
Antilogaritmovanje daje
z(5x + 8) = (5w — 4)?, 5% + 8x = 252° — 40z + 16.
Dobijena kvadratna jednacina
202? — 482 +16=0, tj. b5x*—120+4=0

ima resenja

12+/144-80 12++64 644 2

:2 = —
10 10 50 1T BT

T2 =

od kojih je samo x; = 2 i reSenje polazne jednacine.
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218. (4) Ako je L leva strana jednakosti, tada je

sin(a + 2a)  cos(a + 2a)

L = -
sin o COS &
sin wcos 2 + cos asin 2cc ¢os «v cos 2cx — sin o sin 2«
sin « COoSs (v
sin v cos 2ar + cosa2sin v cos v COS v coS 2¢v — SIn (v2 Sin & Cos &
sin «v CcoS &
= cos2a + 2cos’a — cos2a + 2sin’ o = 2.
219. (5)
(a) sin 2z = 2sinzv1 — sin® z = 2sinz cos z,
(b) sinz +siny = 2sin 25 - /1 — sin® 25¥ = 2sin 1Y cos LY.

2009. septembar

220. (1) Ako je L izraz sa leve strane, tada je

26> +Ta+3 — (1 —2a)(a — 1) — 3(a* + a + 1)
(a—1)(a®>+a+1
20> +T7a+3 —a+1+2a*—2a—3a*> —3a—3
(a—1)(a®>+a+1)
a*+a+1 1

(a—1)(a®>+a+1) a-1

L =

221. (2) Uvodenjem smene t = log x, dobija se

3—t+ t
o—t 141

Oslobadanje od razlomaka daje

Bt 1+t)+tB5—-1t) = G-t)(1+1)
343t—t—t?+5t—t> = 54+5t—t—1t°

t? —3t+2=0, (t—1)(t—2) =0, th=1, ty=2

Tako je logz =1, z; = 10, a drugo resenje logx = 2, x5 = 100.
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222. (3) Ako je L leva strana jednakosti, tada je

Vsin? a + cos? a — 2sin v cos o 2sin o cos o

L = 5

o — cos? « sin o + cos «

\/(sina — cos a)? 2 sin av cos «v

(sina + cos ) (sina — cosav)  sina + cos «

sin

| sin — cos a 2sin o cos

(sina + cos ) (sina — cosa)  sina + cosa
1 2sin o cos «

sina+cosa  sina + cosa

1+2sinacosa (sina+cosa)® .
= - = - = SIn & + Cos .
sin «v 4+ cos «v Sin & + COoS «

2010. jun

223. (1) Ako je L izraz sa leve strane, tada je

L ((x+ 1)2(2? — x + 1)2>2. <(x — D)+ + 1)2>2 L

(x —1)2(22 + 2+ 1)? (x+1)2(22 —2+1)2

224. (2) Uvodenjem smene t = 7%, dobija se kvadratna jednacina t>—6t—7 =
0, ¢ija suresenjat; = —11ity, = 7. Eksponencijalna funkcija je uvek pozitivna
tako da je 7 = 7%, odnosno x = 1 jedino reSenje polazne jednacine.

225. (3) Kako je % = 0,4; to iz jednakosti stepena sledi jednakost ekspone-

nata log0,25(:c2+5:c+8) = —1. Ova logaritamska jednacina daje ekvivalentnu
kvadratnu jednac¢inu x? + 5z + 8 = 0,257! = 4 ¢ija su refenja ; = —1 i
To = —4.

226. (4) Formula za zbir kubova daje

sin®z + cos®r = (sin®z + cos® z)(sin z — sin® x cos® x + cos® z)
= sin*z + 2sin® x cos® x + cos* x — 3sin® r cos®
= 1—3sinxcos’z,
dok je sin*x + cosz = 1 — 2sin?z cos? z, tako da se dobija ckvivalentna
jednacina
1 — 3sin®zcos® v = a(1 — 2sin® z cos” ).
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Transformacija sin 2x = 2sin x cos x daje
3 1
1-— Sin22:p:a(1— Sin22x> .
4 2

4(a—1)
2a—-3
a # % Jednacina ima regenje ako i samo ako je 0 < sin?2z < 1, odnosno

. 4(a_1) - . . . - . 1
ako je 0 < 5= < 1. ReSavanje sistema jednacina daje a € [5, 1}.

Ako se uvede smena t = sin? 2z, iz poslednje jednacine se dobija t =

Za a = 3/2 jednac¢ina nema resenja jer je
;6 6 A 4 3 4
sin” x + cos’ x < sin” T + Cos x<§(sm T + cos” x).

227. (5)

r—5 x—15 x? — 25 — 2% + 225 200
F(a+5)—f(a—5) = - _

t+15 z+5 (z+5)(x+15)  (z+5)(x+15)

2010. septembar

228. (1) Ako je R dati razlomak, tada je

(VaZFb742)2— (b2 +c2—a?) )
R— Va2 1212 2a

a? + b2 + ¢? (a4 b2 4 c2)3/2

229. (2) Uvodenjem smene t = 3%"* dobija se ekvivalentna kvadratna
jednacina t* — 2t —3 =0, (t — 3)(t + 1) = 0, ¢ija su reSenja t; = —1 1ty = 3.
Eksponencijalna funkcija je uvek pozitivna tako da je 3 = 3%"%. Dobija se
tanz = 1, odnosno x = 7 + km, k € Z.

230. (3) Najpre je

f(z) =log, x + Tlogy 9 + Tlog, x = log, x + Tlog, x + 14.
Dalje je
1 -1 -1
f(=) =log,z™" 4+ Tloggxz™" + 14 = —log, x — Tlogy x + 14,
x

tako da se sabiranjem dobija trazena jednakost.
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231. (4) Stepenovanjem identiteta (sin®xz + cos?z)* = 1, dobija se

8

sin® z 4+ 4sin® x cos® & + 6sin z cos* © + 4sin? x cos® x + cos® = 1,

sin®x 4 cos®r = 1 —4sin®zcos® x(sin* x + cos* x) — 6sin* v cos* x
= 1—4sin*xcos® z(1 — 2sin® v cos® v) — 6sin® v cos’ x
= 1—4sin®zcos®z + 2sin* z cos? z,

. L.
= 1—sin®2z + - sin* 27
8
232. (5) Za n = 1 relacija postaje a? — apaz = —1, 9 — a; = —1, odnosno

az = 10. Za n = 2 se dobija a2 — ajaz = 1, 100 — 3a3 = 1, tako da je
az =% = 33.

2011. jun

233. (1) Ako je I dat izraz, tada je

7 - (z—1)(z*+2+1) x J?2+r+1 -1
B z+1 (z+1)(22—2+1) |22—2+1 =z

r \2
B (x—l— 1) '

234. (2) Uvodenjem smene t = 117, dobija se kvadratna jednacina t? — 12t +

11 = 0, ¢ija su reSenja t; = 1, to = 11. ReSenja su polazne jednacine su

117 =1, 2, = 0,1 11% = 11, 2 = 1.
235. (3) Kako je 1 = log, 2, dobija se

x 7
log, — = log, ~ —y =252,
089 Y 082 9 rT—=Y
Daljeje%z%,x—y:& odnosno r =17, y = 2.
236. (4) Ako je I dati izraz, tada je

2 cos? o — sin® o — cos? a

tan T —tan o . . 2
T4 T us s
21+tan % tan o (Sln 1 cos @ + cos 1 Sin Oé)
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cos? o — sin?

1— sin o

“Tcosa , 1 ; 2
ZHg?f;g 5(cosa +sina)

cos

cos? o — sin’ «

cos a—sin o
cos a+sin

= 1.

- (cosa + sina)?

237. (5) Uvodi se smena ¢t = 1 + /z, iz koje je t — 1 = \/z, x = (t — 1)
Tako je f(t) = x, odnosno

fOy=0-17%  fla)=(z-1)"

Sada se moze odrediti i

f(F@) = fla—1H)=(@-12-1)
= (x —21‘) = 2*(z — )

2011. septembar

238. (1) Ako je I dat izraz, tada je

1 a—a® a*+1la—-ad

a—la+1l at—aa+1

1 a(l-a? a+1 a(l—a?

a—1 a+1  a(a®—1) a+1

1 a(a—l—l)(a—1)+ a®+1 ala+1)(a—1)

a—1 a+1 ala—1)(a®>+a+1) a+1
a*+1  1—a—a®

T@rar1 Ttata

/] =

239. (2) Uvodenjem smene z = 7¢, dobija se kvadratna jednac¢ina z* — 8z +
7 =0, ¢ija su reSenja x; = 1, t = 7. ReSenja su polazne jednacine su 7° = 1,
thh=0,1T'=7t,=1.

240. (3) Izraz date funkcije se moze prethodno uprostiti

f(z) =log, 6 + 3(logs 9 + log, z) = logg x + 3logy = + 6.
Koris¢enjem formule log, % = —log, x nalazimo

flz)+ f(1/x) =log, 6 + 3logs x + 6 — logg x — 3logs x + 6 = 12.
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241. (4) sin®z —sinzcos’z = sinz(cos’ z —sin’x)
= sinz(cos® z — sin® z)(cos® z + sin® z)
= sinzcos2z.
2012. jun
242. (1) Ako je I dati izraz, tada je
- —x—1 3 —1
I= : =—1
(x—=1)(22+2+1) z+1
243. (2)
I \/m—\/_—\/@+\/m+\/§+\/§: 2Vety 14_1

r+y—(x+ 2y +y) —2./1Yy oy
244. (3) Kako je 1/4 = 272 iz date jednacine izlazi
2 —2r—10=-2, 2°—2r—-8=0, (x —4)(z+2) =0.

ReSenja su x1 = 4 1 x5 = —2, tako da je 27 + 23 = 20.
245. (4) Koriséenjem formule logya = log, a/log, b mogu se izjednaciti
osnove logaritama. Jednostavniji postupak sledi iz obrasca log,. a = %logb a

41ogs x + 3logy & — logy o = 2, 2logs z + logyz — 1 = 0.

Ova kvadratna jednacina ima dva resenja

1 1
log, x = —1, xl:i; long:i’ Te = V2.

(sinx 4 cos x)(sin® x — sin x cos z + cos? z)

246. (5) L = :
SN + cosx

(sinz — cos z)(sin® z + sin x cos x + cos? z)

sinx — cos ¥
(sin?z — cos? x)(sin z + cos? 1)
3

sin® x — cos? x
1l —sinxcosx+1+sinzxcosx + 1

= 3.
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2012. jun - Matematika sa proverom sklonosti

247. (1)

9 ~1/2 9 —-1/2 1\ —1/2
(G557 Camw) -G s
7T 3 3 7 63 97 9

248. (2) Za korene kvadratne jednacine 2?4+ px +q = 0 vaze Vietove formule
r1+ o = —pixixs = q. Tako je x% + x% = (z1 + x2)2 — 21129 =p* —2¢. U
naSem slucaju je z3 + 22 = 9a? — 2a? = 7a?.

249. (3) (cosx + sinz)(cos? z — cos zsinz + sin” 1) _ cosz +sinz

2—2sinxcosx 2

2012. septembar

3ab— (a+0)* b —a? ab
250. (1) Hab) = ab " ab (a+0b)(a® —ab+b?)
_ad®—ab+b* (a—b)(a+D) ab
B ab ' ab (a+b)(a? — ab+ b?)
_a—b
o ab

251. (2) Uvodenjem smene ¢t = 2012* se dobija kvadratna jednacina
2 — 2013t +2012 =10, ¢ —t— 2012t + 2012 = 0,

tt—1)—2012(t —1) =0,  (t—1)(t—2012) = 0.

ReSenja su t; = 1, 20127 = 1, , = 0, kao 1 to = 2012, 2012¢ = 2012, x5 = 1.
252. (3) Jednacina ima smisla ako je x > 1. U tom slucaju je z+2v/z — 1
0,alijeiz—2yx —1>0,jerjex >2yx — 1,2 > 4(x—1), 2> —4x+4 > 0,
(r — 2)? > 0. Kvadriranjem leve i desne strane jednacine se dobija

|z + 2V — 1|+ 2y/22 — 4|z — 1|+ |x — 2vz — 1] = 4,

r4+2Vr—1+2y/22 —4(z—1)+x -2V —1 =4,
20 +2vVa? —dr+4=4, z—2+]z—2|=0.
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Za x > 2 dobijase zt —2+4+x—2 =0, x = 2 vrednost koja nije u domenu. Za
x < 2dobijasez—2— (x—2) =0, 0=0 te je poslednja jednacina tacna za
sve x < 2. Uzimajudi u obzir pocetni uslov, zadata jednacina ima za reSenja
sve vrednosti iz interval x € [1, 2].

253. (1) L — (cosx + sin z)(cos? x — cos zsin x + sin” 1)

2 —sin2z
(cosz +sinz)(1 — §sin2x) cosz +sinz

2 —sin 2z 2
C@ V2 )
70081‘-}- TSmx

m .o, 1 T
(cos4cosx+sm4smx> = —— cos (x— ) )

NG 1

G-l

2013. jun
254. (1) Ako je I dati izraz, tada je

r—1+xz+1 2+1—2241

I = rlx+1)(x—1) z(x?2—1)(x2+1)
2 2 2z =1) (e +1)
T o22—1 2@ -1)@?+1) 2-1 2
= z(x® +1).

255. (2) Ako je I dati izraz

a b a
sy2+bi2_n4

b
] = a
44242 a9 2
20425 1 /a b\ la*+??
= >——t=;(-+-]=5 :
4 2\b a 2 ab

Za konkretne vrednosti @ = 2 i b = 3 se dobija 13/12.

256. (3) Uvodjenjem nove nepoznate t = 7% dobija se kvadrana jdnacina
t?2 — 50t + 49 = 0. Dobijaju se dva reSenja t; = 1 it = 49. Tako je 7% = 1,
tj. £1 =0;1 7% =49, tj. x5 = 2.

257. (4) Jednacina se moze napisati u obliku

sinz — cos? x = sin® x + cos’ z,



163

odnosno cos*z = 0, koja je ekvivalentna sa cosz = 0, ¢ija su resenja x =
5 +km, gde je k € Z ceo broj.
258. (5) Uvodni korak u resavanju moze biti transformacija

8

+1 z+1

=
8
~—r
I
8
d

x—1

d

Tako je

_ x—1

T z4l—az+1
E{T -1 r—1
Kako je f(f(z)) = x identicka funkcija, to znaci da je f = f~! funkcija
jednaka svojoj inverznoj funkciji.

x+1 x+1+x—1
xfl_kl _
xz+1 =T

2013. jun - Matematika sa proverom sklonosti

259. (1) {1 4+4-6]-<1>2—[2+4} 16— .16 = 32
’ 2 3 5710/ \4/ [3 3 -3 -
260. (2) a2+b2' a+b b—a| |a+b ab 71_b—a
) a2+ | ab " ab | | ab b—a S b+a’

261. (3) Prva jednacina daje logyg 3 7 = 1, odakle je & = 2013. Uzimajuci u
obzir i drugu jednacinu dobija se reSenje z = 2013, y = 1.

2013. septembar

262. (1) Transformacije leve strane daju

o [\/B—F\/E.a—kb]. 1 b+a
Vab  Vab] a+vb ooab

Va+vh Vab 1 a+b

Vab  a+b Ja++b ab

ab’

263. (2) Uvodjenjem nove nepoznate t = 9% dobija se kvadratna jednacina
t2 — 82t + 81 = 0. Dobijaju se dva resenja t; = 1 i t, = 81. Tako je 9% = 1,
tj. x1 =0;1 9% =81, tj. xo = 2.
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264. (3) Sabiranje logaritama daje
108y015(2012 + 2)(2014 — ) =2, (2012 + 2)(2014 — x) = 20132,

Dalje je (2013 + 2 — 1)(2013 — (z — 1)) = 2013% — (2 — 1)? = 20132. Tako je
r—1=0tj. z=1.
265. (4) Uvodni korak u resavanju moze biti transformacija

8
|
—

= r—1
flo) = mmil RS
Tako je
z—1 1 z—l—:ln—l
ff@) = 55— = =femr =
o1 T 1 xt1+ x

2013. septembar - Matematika sa proverom sklonosti

266. (1)

34 6 6 3 1]10 6 10 10 2

2 5_10(2)2 6_[5_5 25] 6 5-250 6 245 49
10/ ] 10
267. (2) Transformacije daju

a—+3b—a-+ 3b+ 6b a2—9b2_ 12
a? — 9b? b(2a+b)  2a+b

268. (3) Smena 10° = t daje kvadratnu jednacinu t* — 101¢ + 100 = 0,
t?2 — 100t —t+100 = (¢t —100)(t —1) = 0. Tako su resenja t; = 100 tj. z; = 2,
ity =1tj. 29 =0,

2014. jun

269. (1) Razlikujemo cetiri slucaja

< =2 —r—r—1—-2x—-2=6, x=-3,
—2<z<-1: —r—r—zrx+x+2=06, =-95
—1<z<0: —x+x+1+x+2=06 z=3,

0<zx: r+x+14++2=6, zx=1.
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Resenja su 1 = =31 29 = 1.
270. (2) Formula za razliku kvadrata daje

(a+b+c—a—-b+c)lat+bt+ct+a+b—c) 2c-2a+b) a+b
(a—b+c—a+b+c)la—b+cta—b—c) 2c-2(a—b) a—0b

Dati izraz je definisan ako je a # b.
271. (3) Kako je 1/4 = 272, iz date jednacine izlazi

v —20-10=-2, 2*-20-8=0, (x —4)(x +2) =0.

ReSenja su 1 = 4 1 2o = —2, tako da je 23 + 23 = 20.
272. (4) Logaritmi se mogu svesti na istu osnovu: ako je ¢ bilo koji pozitivan

broj tada
log.x log, 2x log,.y

=21 .
log, 3 log, z log, 2z s ¥
Dalje je
1
% — 2, log,y=1log,9, y=9,
log,. 3

tako da je implikacija tacna.

273. (5) sin* 2 —sin® x = cos? x—cos? z, sin® z(sin” x —1) = cos? z(1 —cos? z),
—sin? x cos? x = cos? zsin’ z, sin? z cos? z = 0. Tako je sinz = 0ili cosz = 0.
Resenja su v = km, k € Z, 1z = 5 +m, | € Z, ili krace v = m7 gde je
m € Z.

274. (6) Najpre se moze uprostiti

1
flw) = 1+ % _x—xl—l
Tako je .
@) = 1(f(=)) :f<xi1> === 2xi1’
z+1
Pla) =) =1 <2xx—|— 1) B x2x+—li-1 3:693— 1
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2014. jun - Matematika sa proverom sklonosti

275. (1) Transformacije daju

o g (1VBHIEVBNT LB, 1-5 55
27102 +<(1+\/3)(1_\/3)> + ( )y t=2+ +-=-.

274 2 22
276. (2) Kvadratni koreni su definisani ako i samo ako je 3z + 13 > 0 i
r—1>0ix+3 >0, tojest z > 1. Kvadriranjem dobijamo

390—}—13:4(x—|—3)+4\/(x+3)(x—1)+x—1,

odnosno —x + 1 = 2v/22 + 2x — 3. Uz novi u slov —z + 1 > 0, dalje se moze
racunati, $to nije neophodno, 2% — 2z + 1 = 4(2? 4+ 2x — 3). Presek dva uslova
daje uslov z = 1, sto je i reSenje polazne jednacine.

277. (3)
410g23+10g4%:410g23,410g4%:(22)10}523‘3:210g232_i:32‘£:§'
11 11 11
2014. septembar
278. (1) Transformacije datog izraza I daju
1 a ] (1—-a)(1+a) l+a
I = - : n
a—2 a?>—2a+4 (a+2)(a®>—2a+4) (a—2)(a+2)
B a?—2a+4—a®+2a a+2‘[ 1—a n 1 }
 (a—2)(a?—2a+4) a+1 la®2—2a+4 a—2
_ 4 a+2 a—2—ad*+2a+a®>—2a+4
 (a—2)(a®—2a+4) a+1’ (a—2)(a® —2a+4)
B 4(a+2) (a+2)(a—2a+4)
 (a+1)(a—2)(a® —2a+4) a+2
B 4
oa+ 1

Za a = —5/4 dobija se I(—5/4) = —16.
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279. (2) U domenu realnih brojeva jedna¢ina ima smisla ako su izpunjena

tri uslova z > 3/2, x > 2, i x > 3 ¢iji je presek = > 3. Kvadriranje leve i
desne strane jednacine daje

(V2r =3 = (Vo —2)? +2\/(z — 2)(z — 3) + (V& — 3)%,

20 —3| = |z - 2|+ Va2 —-5bx + 6+ |z — 3,
2r—3=x—24+2Va?—-5brxr+6+x—3, 1 =+v2?2—5x+6,
l=2>-52+6 2°—5x+5=0, z12 = (5+V15)/2.

Resenje je z = (5 + /15)/2.
280. (3) Dati izraz je

. 1\ 73 1\ ~1/2 1
log1 <10g22 -logs (2) ) = log%((—l) (=3)) = log1 (9) =-3

T 1 — cos(m/6) 1-+3/2) 1
R I L

201435125 + 1 2014%7 + 2014 + 20147 — 1
201420055 — 1 20142z + 2014 — 2014z + 1
2014 - 2015z + 2013

2013 - 2014z + 2015

281. (4)

2014. septembar - Matematika sa proverom sklonosti
283. (1) Transformacije daju

(22 6>‘1+31/4 (44 3)—1+31/4_{1+3]1/4 [1+3}1/4_1
3 11 4 3 11 4 4 4 4 4 -

284. (2) Kvadratni koreni su definisani ako je 2z +14 > 0,12 —7 > 0 i
x+52>0,tj. x > 7. Kvadriranje daje

2:c—|—14:x+5+2\/(1:+5)(a:—7)+x—7.
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odnosno 8 = V2 — 2z —35. Novo kvadriranje daje 2°> — 22 — 99 = 0

jednacinu ¢ija su reSenja z = 11 i x = —9. Polazna jednacina ima jedno
resenje r = 11.
285. (3)

log, (5 logy 3% —logs 5%) = log,(5-2logy 3—21logs 5) = log,(10—2) = log, 8 = log, 2° = 3.
2015. jun

286. (1) Ako su x; i o dati brojevi, tada

3 3l

9-3 6 2

3vV3-3-3v3-3 6
9-3 6

1Ty =

—1.

T+ X2 =

Na osnovu Vijetovih formula sledi da su x; i x5 reSenja date jednacine. Za-
datak se resava i direktnim metodama.
287. (2) Transformacije leve strane L jednakosti daju

8 [4a—a*—4 2—a 8 [a*+4—4a a-—2
L = 1- : =1- :
a? —4 4a 2a a?—4 2 1
_ 1 8 (a—2)2 1 _1 4 a+2-4 a-2
B (a—2)(a+2) 2 a—2 ~ a+2 a+2  a+2

288. (3) Kako je4™7- 43 —7-27% —4 = 0, uvodjenjem smene ¢ = 2~ dobija
se kvadratna jednacina 2t — 7t — 4 = 0. ReSenja ove jednacine su t; = —% i
ty = 4. Stepen ne moze biti negativan, tako da je 2% = 22, odnosno jedino
resenje je x = —2.

289. (4) Ako se uvede smena u = log,z i v = log,y, dobija se sistem
u+%v = 2log,4 = 4, %u+v = 5. Tako je u = 2 i v = 4 odnosno

(x,y) = (4,16).

290. (5)
) ) ) 2
cos asin o + cos? a + sin? o — cos asin « Some 1
R — . 5
sin? o — cos? « sinfa '
COs“ &

1 sin o + cos? a
2

102 2 - : 2 ?
S~ v — COS” (¥ S11™ & — COS” (¥
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Sto je identitet.
291. (6)

—

flo)-fly) _ A
1+ f(2)f(y) I
(z+Dy—1)—(z—-1)(y+1)
(e-Dy—-1)+@+1)(y+1)
y—v+y—l—-—azy—ao+y+1
ry—r—y+ltoy+ar+y+1
2y — 2x

2zy + 2

y—x

xy+ 1

2015. jun - Matematika sa proverom sklonosti
292. (1) Transformacije daju
3 2 7\ 97172 3 14\ 97172 97 9\ 2 1\ 2
(25 -G 2 - () () -
5 3 3 9 5 9/ 97 45 97 5
293. (2) Ako je L leva strana jednakosti

2b\/a s 2avb  2aby/a +2abvb  2ab(v/a + v/b)
Vi Jarvh . va+vh | Jatb

294. (3) Jednacina se najpre moze napisati u obliku log, ,(z?—6x+10) = 1.
Prema definiciji logaritma log,a = = < ¢* = a dobija se

L= = 2ab.

7 —6r+10=(x —2)', 2> —-Tor+12=0, T =3, z,=A4.

Jedino resenje xy = 4 zadovoljava polaznu jednacinu. ReSenje z; = 3 se
odbacuje, jer zamenom se dobija log; 1. Logaritam sa osnovom 1 nije defin-
isan log; a, sto se lako proveri iz gornje definicije. Naime, logaritam je defin-
isan samo za osnovu ¢ koja zadovoljava uslove 0 < c <111 < ¢ < +00.

2015. septembar
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295. (1)

= V3-V2, 1= (O+V6+VD(VB-V2), 1=3-2

1
VI + V6 + V4

296. (2) Ako je L leva strana, tada

; _ @yt —ayty) 1 L y
T+y (—y(z+y) z+y (@—-ylz+y)
P —ay+ i+ 2y —y) —ay
(z —y)(z +y)
2% —2xy +y? + 2xy — 2y 2? — P
p— p— 2 2:]_'
(z —y)(z+y) 2 —y

297. (3) Ako se uvede smena /z =t i ,/y = s, sistem postaje t — s = 1,
t? + s? = 5. Eliminacija nepoznate iz prve jednacine t = 1 + s zamenom u
drugu, dobija se jedna jednacina sa jednom nepoznatom

14+2s+s*4+s5>=5, 25°4+25—4=0, s =-2, sp=1.

Po konvenciji kvadratni koren je nenegativan, tako da je s = 1, i reSenje
r=4iy=1.

298. (4) Ako se uvede smena t = logsx, dobija se kvadratna jednacina
12 — 4t + 3 = 0, ¢ija reSenja su t; = 1 i t, = 3. ReSenja polazne jednacine su
T = 31 To = 27.

299. (5) Prebacivanjem se dobija

sin? asin? B+ cos’a —1 = cos?acos? f — cos? 3,
sin?asin? B —sin?a = cos? B(cos® a — 1),
sina(sin? 3 —1) = —sin®acos® B,

Sto je tacno.
300. (6) Prvo se moze pojednostaviti data formula

1— = = ztl—x
f(ZE) _ 4361 _ 1 a4l _atl -z
1— gy 1-2% =2 14y

r—1 z—1




171

Sada je
l1—x I e e
0D =1 (1) - T~ == = 5
Kako je f?(z) = z identi¢na funkcija, to je funkcija f sama sebi inverzna
@) = f(2).
IT nac¢in. Iz formule y = L‘r—i se racuna x
+ 1 (1+y) =1 1oy
xy=1—z, =z =1—-y, x= :
Y Y Y ) 1+y
Medjusobna zamena oznaka promenljivih u formuli x = L_F—Z daje standardni
zapis y = 1=% inverzne funkcije, u kome je  nezavisno promenljiva veli¢ina

14z
a y zavisno promenljiva veli¢ina, koji je identican originalnoj funkciji.

2015. septembar - Matematika sa proverom sklonosti

301. (1) Ako je I dati izraz, tada
I = ! <1>_2'2— ! 16-9:2 =
8.9 \4-3/ 7 8.9 o
302. (2) Ako je I dati izraz, tada je

_at =27 a? _ (a—3)(a*+3a+9)

I ) -
a? a?+3a+9 a?+3a+9

=a— 3.

303. (3) Zamena iz prve jednacine y = 11 — z u drugu jednacinu, daje jednu
kvadratnu jednac¢inu z(11 — x) = 28, 22 — 11z + 28 = 0. Tako je z; = 7 i
x9 = 4. Resenja sistema su (z,y) € {(4,7),(7,4)}.
304. (4) Ako je L leva strana jednakosti, tada je

__log4 log5 log6 log7 log8 log9 log9

= = =log;9 = 2.
log3 log4 logb log6 log7 log8& log3 ©83

2016. jun
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305. (1) Ako je I dati izraz, tada je
(G I I (=
_ ((116>_1/4 = 1>_4 - ((2—4)_1/4 - 1)4 —2-1)*=1.

306. (2)
2ab N —b ) 2a+4+3b—2a+3b b
(2a — 3b)(2a +3b)  2a—3b) " 2a + 3b ~ 2(3b— 2a)’
2ab — 2ab — 30>  2a+ 3b B —b

(2a — 3b)(2a + 3b)  6b 2(2a — 3b)’

3 1 b
2a—3b 3b  2a—3b’
307. 3) 22 —=Hx+6=0, 1, =2, 19 = 3.
308. (4) Jednacina ima smisla za z +1 > 012z +1 > 0, to jest z > —11i
x> —3, odnosno x > —3. Tada jelogg(z+1)(224+1) = 1, (z+1)(2z+1) = 6",

2024+ 32 —5=0, 11 = —g i o = 1. Obzirom na domen jednacine x =1 je
jedino reSenje date jednacine.
309. (5)

1 —2sin’« cos o — sin «

1+ 2sinacosa cosa+sina

cos a+sin a—2sin? a cos a—2sin® a = cos a—sin a+2 sin a cos® a—2 sin’ a cos a,
sin (1 — 2sin® @) = sina(—1+ 2 cos? a), 2 = 2(sin’ a4 cos’a), 2=2.
310. (6) Prvo se moze pojednostaviti data formula

1+x—-1 T
fle) = 1+  z+1

Sada je

T

fUa) =1 (c5) = 2 =
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2x+1
Matematickom indukcijom je lako zakljuciti
n x
x) = :
/(@) nr+ 1

41 3zr+1

2016. septembar - Matematika sa proverom sklonosti

311. (1) Ako je I dati izraz, tada

—-1/2
I = (1 + 7) / — 42 = (22)—1/2 — 1

2 2 2
312. (2) Ako je I dati izraz, tada
7 a+1l4+a—-1 a+l—-a+1 2a 2
— . = . = Q.
(a—1)(a+1) (a—1)(a+1) a®>—=1 a®—-1
313 (3)
22— 6r+5=0, z1=1, z9=0>.
314. (4)
3/2 3/2 3/22 _ 9 3 1
F(V27) = f(3%?) = logz 3*/*+log, 3 = logg 3+logy(9-3) = S 4145 = 3.
2016. jun
315 (1) Ako je I dati izraz, tada je
310 6\1/?
I = [(2+=):(13+2
(G+3) (13+3)]
97 7172 -
LA

7-9 97

316 (2) Ako je L leva strana, tada
I 1 ala+1) a+1+a?
 (a+1)?2 (a—1)(a®+a+1) ala—1)(a+1)
B 1 1 = 2a+1-a*—2a—1 da
(a+1)2 (a—1)2 (a®> —1)? at —2a? +1
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317 3) 2> — 4z +4 =0, 115 = 2.

318 (4) (logs z)? — 3 — 2log; z = 0, kad se uvede smena logy x = t dobice se
jednacina t2 — 2t — 3 = 0, ¢ija su reSenja t; = —1, t, = 3. Tako je z; = £ i
T = 125.

319 (5) Vazi formula za dvostruki ugao cos2a = cos?a — sin® a, tako da
ostaje da se proveri 1 + 2sinacosa = (cos a + sin a)?

1
5

cos? o + sin? o + 2sin avcos @ = (cos a + sin a)?,

Sto je identitet.

320 (6) Prvo se moze pojednostaviti data formula
l4z-1 oz
 or—-1 x=1

/()

x p— x
ft@) =1 () = ==
)= f(fA(2) = fla),  fio)= () =) =
2016. septembar - Matematika sa proverom sklonosti
321 (1) Ako je I dati izraz, tada

0 1 72
1:[3—3+4] — [344]7% = 149,

322 (2) Ako je I dati izraz, tada

a? —v? 1 a+b a+b
I = - (a® — 2ab + b?)| : = -(a—0b) = )
[ ab (a b+ )] a—b abla—0) (a=b) ab
323 (3)
2 —Tx+12=0, z,=3, x,=4.
324 (4)

10go16 7 = 2010 + 14+ 2+ 3, 2 = 2016*'°,

2017. jun
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325. (1) [a—kb‘b—a]'aQ—l—bQ a—i—b‘ ab _b+a

ab ~ ab | "a2+b2 ab b—a b—a
326. (2) Kako je 97%-92 — 26 - 3% — 9 = 0, uvodjenjem smene ¢ = 37°
dobija se kvadratna jednacina 3t — 26t — 9 = 0. ReSenja ove jednacine su
t1 = (26 £ 1/784)/6, t1o = —% ity =9. Stepen ne moze biti negativan, tako
da je 37 = 9, odnosno jedino resenje je x = —2.

327. (3) Posle sredjivanja se dobija

Ilogg z+3logg x+3 _ T.

Skup dopustivih vrednosti = je (0,400). Jedno resenje je x = 1. Druga
reSenja se dobijaju iz jednacine

logs = + 3logs x + 2 = 0.

To su brojevi x = % ix= é.
328. (4)
logge ¢ 4 logga v +loggx =7
sloggx + ;loggw +loggw =7
(%—i—%%—l)loggm:?
24+1+4
Tloggxzz loggv =4, x=3% 2z=38I
329. (5) Ako je [ izraz sa leve strane date jednakosti, tada
I = (sin?a + cos? a)(sin* a — sin® a cos® a + cos* @) — sin* @ — cos* o
2 si 2
= —sinfacos’a = — (2sinacosa) = — sin®2a.

4

330. (6) Uvodni korak u resavanju moze biti transformacija

f) = <x+1>_<x—1>—1_az+1

x x =1
Tako je
x+1 rx+1+x—1
o S v
f(f(z)) = ii 1 a:+1—alc+1 =
r—1 x—1

Kako je f(f(z)) = z identicka funkcija, to znaci da je f = f~! funkcija
jednaka svojoj inverznoj funkciji.
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2017. septembar - Matematika sa proverom sklonosti

331. (1)
;o fﬁ—é,<1+1>_1:(i—é)'(i+é)
=G e
C G Grs) 111
- [ 19T

332. (2) Transformacije daju

a+5b—a+5b+10b a*—250° 20
a? — 25h2 b(2a+b)  2a+0b

333. (3) Najpre je log,, (22 — 3z + 7) = 2. Prema definiciji logaritma
dobija se

202 =3z +7=(r+1)% 22 -52+6=0, T =2, Ty=3.

Logaritam je definisan samo za pozitivnu vrednost numerusa, Sto je ispun-
jeno.

2017. septembar

334. (1) Ako je I izraz sa leve strane date jednakosti, tada

2a1/2 — 3a-1/2 2a1/2 + 3a~1/2
2 2
= (2@1/2 + 3a7 /2 + 2q1/% — 3a_1/2) = (4a1/2) = 16a.

)
;- ((2@1/2 —3a71%)(2a'/? + 3a71/%) N (2a'/? — 3a71/%)(2a'/? + 3a_1/2)>2

335. (2) Oblast definisanosti jednacine je odredjena uslovima 1 — z > 0,
5 — 3z > 0, odnosno (—oo, 1).
5 —3x o> — 3w

log; m =1, antilogaritmovanjem m =5.

Posle sredjivanja dobija se kvadratna jednacina 5x% — 7z = 0, ¢ija resenja

sux=0ixr= % Drugo resenje ne pripada domenu, tako da je jedino resene

polazne jednacine x = 0.
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336. (3)

<2> 2x <3>3x—3 ) 10g2 9 (Z)Zx—3I+3 ) 5
3 2 3log, 2’ 3 3

337. (4)

(sina + cos a)(sin® a — sinacosa + cos? @) 2sinacosa

sin a 4 cos « 2

2

sin? v — sin v cos a + cos® a + sinacos o = 1, 1=1.

2017. septembar - Matematika sa proverom sklonosti

338. (1) Akio je [ izraz sa leve strane jednakosti, tada

7)) T T 01

1 1
1:(3 9>‘30_ 5 7

339. (2) Ako je I izraz sa leve strane date jednacine, tada

T Y | yT _ = y

yr+1vy TT+Y r+y T+Y

340. (3) 9*"~*~8 = 372, tako da izjednacavanje eksponenata daje 12> —x—6 =
0, Cija su resenja 1 = —2 1 29 = 3.

2018. jun
341. (1) Ako je L dati izraz, tada

< 2 21 ) (r—y)? z+y
r—y (r+y)r-y) -y
20 +2y — 2z (z—y)? r+y 1

(r+y)(r—y) 42 z-y 2

I —

342. (2) Oslobadjanje od razlomaka daje

3x(v+2)—2x(r—1) = 32—6, 32°+6r—22*°4+22—32+6 =0, 2°+52+6=0.
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Resavanje daje x1 = —3, x5 = —2. Polazna jedna¢ina nema smisla za x = —2,
tj. -2 nije u njenom domenu definisanosti. Jedino resenje je x = —3.
343. (3)

64 - 3% —84.3%. 4% 427 . 4% =,

smenom u = 3%, v = 4% se dobija 64u® — 84uv + 27v*> = 0. Deljenje sa v?
daje kvadratnu jednacinu. Radi lakseg racuna, neka je U = 4u = 4 - 3%,
V =3v=3-4%. Sada je

2
AU — TUV 43V =0, 4<U) P

\% %
(U) _7i\/49—48_7i1
V/ia 8 8
4-3" 4-3* 3
34:2_1’ 1'1—1, 341—* 1'2—2.

344. (4) Prema definiciji logaritma vazi logs(log, ) = 1. Sada je log, = = 5,
tako da je x = 25 = 32.
345. (5) Ako je I dati izraz, tada

4 4

a) — 2sin* a — cos* a + sin® «

a — cos* a + sin? o

a — sin? a cos? a + cos
4 4

I = (sin?a + cos® a)(sin
_ nd . o 2 :
= sln « — sIn” acos” a + cos” o — 2sin

= —sin*a+sin?a(l — cos’a) = 0.

2018. jun - Matematika sa proverom sklonosti

346. (1)
(2—2_3—2> .(2_1_3_1)_1: i 1 _ﬁ.iza
FTo5 I
347. (2) Ako je L leva strana, tada
I - ._'['2 N y2 _$2+y2: I3+y3 _$2+y2
yx+y)  z(z+y) Ty zy(z +y) Ty
(r+y)@® —wy+y?) 24y
zy(z +y) Ty '
348. (3)

v —2wt2 _ 9=2 2 — 2z +4 =0, Ty =T = 2.
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349. (1) Ako je L izraz sa leve strane, tada

Va—vVb+ya+vb Vab—a—Vab—a
a—>b ' ab — a?

2va ab—a)

a—b —2a =V

L =

350. (2) MnoZenje daje (2z+1)(z+1) = (4—2)(3—x), ili 22+ 102 —11 = 0.
Resenja su x1 = =111 x5 = 1.

351. (3) Smena u = 3%, v = 29/2 daje u? —v? = 77, u — v = 7. Kako je
u? —v* = (u—v)(u+v), to je u+v = 11. Sada imamo ekvivalentan sistem
u+ov =11, u—v =7 Otuda je 2u = 18, u =9, x = 2. slicno v = 2,
W2 =29 y=2,

352. (4) Ako se uvede smena logs x = ¢ dobija se t* — 2t — 3 = 0, resenja
sut; =—1,t, =3. Sada jelogsz = -1,z =571 = % Takodje logs z = 3,
x =5 =125

353. (5) Ako je L izraz sa leve strane, tada

2 4 20— 4
L = 2sin Oh; acos a2 &—251113(1008304

= 2sin3a(cosa — cos3a) = 2sin 3a(—2sin 2asin(—a))

= 4sin o sin 2asin 3a.

2018. septembar - Matematika sa proverom sklonosti

—1/3
354. (1) (254 5) (345 = L=t
355. (2)

2y 21 2y — 24 21/ 2y
+ (z—y) = + = :
r+y  (v+y)(r—y) T+y T+y Ty

356. (3) 3707 =32 22 _6p4+9=0, 1, =a5=3.

2019. jun
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357. (1) (1)
;o a’?—ab+ab ab—a?—ab a®>—0b?
N a—>b a-+b a? + b?
B —a* (a=b)(at+d) a
(a —b)(a+b) a2 +02 a4+ b2

(i)
(a—b)(a+d) (a—Db)(a®+ab+b*) (a+0b)*— (a®+ab+b?)

I = — —
a—1b (a—0b)(a+Db) a+b
 a®+2ab+ b0 —a®—ab—b>  ab
N a+b Ca+b
358. (2)
243 6 243 6
log, T Aerto =3, T Asrto =28 22—Bx4+6=0, =z, =2, zy=23.
T T
359. (3)
23m 2337 233:
T T 4=0, 4-2%-2.2% 2% _64=0, 2% =64 =2.
48 16 ’ ’ T
360. (4)
;o sin® z + sin x cos 22 + cos z sin 2z n cos® x — cos x cos 2x + sin x sin 2x
N sinx COS T
= sin®x 4 cos 2z + 2 cos® & + cos® x — cos 2x + 2sin’ &
= sin’x 4 cos?z —sin®x + 2cos? x + cos® & — cos? x + sin’ x + 2sin’ x
= 3cos’z + 3sinz = 3.
2019. jun - Matematika sa proverom sklonosti
361. (1)

(5+2 1)2_<5+1>2_<15+1>2_<3>2_ 9
2 34/ \2 6/ \ 6 S \8/) 64
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362. (2)
atb—a —a—b—a b .(a—b)(a—i-b)_b—a
(a+b)? " (a—b)(a+b) (a+b)? —b a+b
363. (3)
42 = 23, 2?—x—6 = 0, w2= H:\/21+724, r1=—2, x9=23.
2019. septembar
364. (1)

Vit (=)
Vi) WA a-aabeh

. <\/’+\f )(a — /avb +b) M>-<ﬁ+ﬁ>2
(

(Va—Vor(Va+ v a-2/ab+b
365. (2)

3loggz+(logzx)?—4=0, loggw=t, t*4+3t—4=0, t;=—4, ty=1,

1
log, x = —4, x:3_4:8—1, logsz =1, x=3"=3.
366. (3)
3 822 +87—22 3\ ~2z-1 3\ 9
—3+v9+112 7
4x2+3x—7:0, Tio = 8+ , xl:_Z’ Ty = 1.
367. (4)
1+sin®z —cos?z +sin®z  3sin’z 9
= = tan” x.

1+cos?z+cos?x —sin’x  3cos?x

2019. septembar - Matematika sa proverom sklonosti



368. (1)
(12+8+9—6—11)§_<12)§_1
12 12 o
369. (2)
az—ab—i-ab.ab—b?—ab_ a? a—b__aj
a—b ' a—>b Ca—b —b2 b2
370. (3)
54/25— 24
2?—5r+14=8, 2°-5x+6=0. T9=—"" T =2

2
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l’2:3.



